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Понятие замкнутости играет важную роль в теории возмущений и расширений 
линейных операторов и представляет собой набор довольно разнообразных результатов 
по спектральной теории линейных операторов. В данной работе исследуется вопрос о 
возмущении  неограниченного  самосопряженного  оператора.  Здесь  предложен новый 
подход к этой задаче в случае пространства Понтрягина. 

Отметим, что работа выполнена при поддержке гранта РФФИ 08-01-00566-а.
Сформулируем полученные результаты.

Лемма. Пусть  κΠ -  пространство  Понтрягина,  A  -  неограниченный  замкнутый 
оператор,  L -  подпространство  в  κΠ ,  ∞<Ldim  и  }0{=AdomL .  Тогда 
существует  невырожденное  подпространство  M такое,  что  ML ⊂ и 

}0{=AdomM   .

Теорема. Пусть κΠ - пространство Понтрягина,  A  - неограниченный, ограниченно 
обратимый самосопряженный оператор в  κΠ . Пусть  L - подпространство в  κΠ , 

∞<Ldim  и  }0{=AdomL ,  LLB →:  - ограниченный симметрический оператор. 
Тогда следующие условия эквивалентны: 

1. Существует самосопряженный оператор A~ , такой, что AdomL ~⊂ , BA L =|~  
и область определения оператора AAA ~: =′  плотна в κΠ ;

2. Множество },],[],[:{: LxAfxfBxAdomfD ∈=∈=  плотно в κΠ .
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