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Ïóñòü L[x] � ëèíåéíîå äèôôåðåíöèàëüíîå âûðàæåíèå

L[x] = x(n) + an−1(t)x
(n−1) + · · ·+ a1(t)x

′ + a0(t)x, t ∈ [a, b]

ñ íåïðåðûâíûìè íà [a, b] êîýôôèöèåíòàìè, f(t) � íåïðåðûâíàÿ íà [a, b] ôóíêöèÿ,
g1(t), g2(t), . . . , gn(t) � ñîâîêóïíîñòü èíòåãðèðóåìûõ íà [a, b] ëèíåéíî-íåçàâèñèìûõ
ôóíêöèé.

Çàäà÷åé ñ ðàñïðåäåëåííûìè äàííûìè áóäåì íàçûâàòü çàäà÷ó
L[x] = f, x = x(t), t ∈ [a, b],
b∫
a

x(τ) · gi(τ)dτ = ui, i = 1, 2, . . . , n.
. (1)

Â ñëó÷àå îäíîçíà÷íîé ðàçðåøèìîñòè ýòîé çàäà÷è êîíñòðóêòèâíîå âîññòàíîâëåíèå
ïðàâîé ÷àñòè f ïî íàáëþäåííîìó â ýêñïåðèìåíòå ðåøåíèþ x̃(t) ìîæåò áûòü îñó-
ùåñòâëåíî îáðàùåíèåì äèôôåðåíöèàëüíîãî îïåðàòîðà çàäà÷è ñ ïîìîùüþ îäíîçíà÷-
íî îïðåäåëÿåìîé â ýòîé ñèòóàöèè ôóíêöèè Ãðèíà [1].

Åñëè ðàññìàòðèâàåìàÿ çàäà÷à âûðîæäåíà, îáðàùåíèå çàäà÷è (1) ìîæåò áûòü îñó-
ùåñòâëåíî çà ñ÷åò èñïîëüçîâàíèÿ ò.í. ìîäèôèöèðîâàííîé ôóíêöèè Ãðèíà.

Òåîðåìà . Ïóñòü îäíîðîäíàÿ (f = 0, ui = 0) çàäà÷à (1) èìååò íåòðèâèàëüíûå
ðåøåíèÿ è ïóñòü ðàçìåðíîñòü ïðîñòðàíñòâà åå ðåøåíèé ðàâíà m < n, ïóñòü, êðîìå
òîãî, âûïîëíåíî óñëîâèå ðàçðåøèìîñòè ïîëóîäíîðîäíîé (ui = 0) çàäà÷è.

Òîãäà âñÿêîå ðåøåíèå ïîëóîäíîðîäíîé çàäà÷è ïðåäñòàâèìî â âèäå

x(t) =

b∫
a

G0(t, τ)f(τ)dτ +
m∑
1

xiϕ0(t).

Çäåñü ϕ0(t), i = 1, 2, . . . ,m � ô.ñ.ð. îäíîðîäíîé çàäà÷è, G0(t, τ) � âàðèàíò ìîäèôèöè-
ðîâàííîé ôóíêöèè Ãðèíà, îðòîãîíàëüíîé ô.ñ.ð. ñîïðÿæåííîé çàäà÷è.
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