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Пусть {Xi}ni=1 — случайная выборка из n значений нормально распределенной случайной
величины X. Рассмотрим статистики Граббса, вычисленные по этой выборке

T (1)
n = max

1≤i≤n

{
(Xi − X)/S

}
; Tn,(1) = − min

1≤i≤n

{
(Xi − X)/S

}
Известно, что P(T (1)

n < t) = P(Tn,(1) < t). Пусть F (1)
n (t) = P(T (1)

n < t) и Λn(t1, t2) =
P(Tn,(1) < t1,T

(1)
n < t2). Рекурсивные соотношения для описания F (1)

n (·) и Λn(·) найдены
в [1] и [2]. В [3] копула Граббса CGr построена инверсией из Λn(t1, t2).

Пусть φn(·) – функция, обратная функции F (1)
n . Тогда, согласно следствию из теоремы

Склара [4], для ∀(u, v) ∈ [0, 1]2 существует единственная копула-функция CGr(u, v;n) :
[0, 1]2 → [0, 1], такая что CGr(u, v;n) = Λn(φn(u),φn(v)).

В настоящей работе разработан алгоритм моделирования совместных распределений
случайных переменных X и Y , заключенных в копулу CGr . Он позволяет вычислять зна-
чения совместной функции распределения H(x, y;n) = P(X < x,Y < y) и совместной
плотности h(x, y;n) случайных величин X и Y , заключенных в копулу Граббcа. Алго-
ритм содержит следующие процедуры:
1)рекурсивные процедуры вычисления Λn(t1, t2) и υn(t1, t2) = ∂2Λn(t1, t2)/∂t1∂t2;
2)процедуру вычисления совместной функции распределения

H(x, y;n) = Λn(φn(R(x)),φn(S(y));n), где R(x) = P(X < x); S(y) = P(Y < y);

3)процедуру вычисления совместной плотности: h(x, y;n) = ∂2H(x, y;n)/∂x∂y.
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