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Основным  математическим  аппаратом  исследования  симметрии 
дифференциальных  уравнений  является  теория  непрерывных  групп  Ли 
преобразований,  оставляющих  инвариантным  уравнение.  Нахождение  группы 
симметрии  сводится  к  решению  линейной  системы  определяющих  уравнений  для 
инфинитезимального оператора (генератора) группы Ли. Однако вопрос о нахождении 
в явном виде операторов симметрии (ОС) нелинейных уравнений прямыми методами, 
не  связанными с  группами Ли,  мало изучен.  По определению,  оператор  симметрии 
оставляет  инвариантным  множество  решений  уравнения.  В общей постановке  такая 
задача  не  имеет  конструктивного  решения  ввиду  значительных  математических 
трудностей. Поэтому естественно искать ОС для нелинейных уравнений специального 
вида,  свойства  которых,  до  известной  степени,  подобны  свойствам  линейных 
уравнений.  Примером таких  уравнений является  нелокальное  обобщение  известного 
уравнения  Фишера–Колмогорова–Петровского–Пискунова  (ФКПП),  описывающего 
популяционную динамику, с оператором, квадратичным по независимым переменным 
и производным. 

В работе для данного обобщения уравнения ФКПП построен класс операторов 
симметрии  специального  вида.  Решение  задачи  Коши  для  нелокального  уравнения 
ФКПП  получается  из  решения  вспомогательного  линейного  ассоциированного 
уравнения и нелинейных алгебраических условий. Построенные операторы симметрии 
представляют  собой  композицию  фундаментального  сплетающего  оператора  и 
оператора  симметрии  линейного  ассоциированного  уравнения.  В  частном  случае 
найден счетный набор операторов симметрии и с их помощью сгенерирован счетный 
набор точных решений для одномерного нелокального уравнения ФКПП.
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